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LGi cam on

Dé hoan thanh dugc luan vin mot cach hoan chinh, toi luon nhan duge
st huéng dan va giap dd nhiét tinh cia PGS.TS. Nguyén Viét Hai, Giang
vién cao cap Truong dai hoc Hai Phong. Tac gia xin duge bay t6 long biét
on chan thanh va sau sac t6i ngusi huéng dan khoa hoc cia minh, ngudi
da dat van dé nghién cttu, danh thoi gian huéng dan va tan tinh giai dap
nhitng thac mic clia tac gia trong sudét qué trinh lam luan van.

Tac gia ciing da hoc tap dudc rat nhiéu kién thiic chuyén nganh bé ich
cho cong tac va nghién cttu ciia ban than. Tac gia xin bay té long cam
on sau sic t6i cac thay gido, co gido da tham gia gidng day 16p Cao hoc
Toan K12A7; Nha truong va cac phong chitc nang cua Truong; Khoa Toan
— Tin, truong Pai hoc Khoa hoc — Dai hoc Thai Nguyén da quan tam va
gitp do tac gid trong sudt thoi gian hoc tap tai truong.

Tac gid cling xin giii 161 cAm on sau sic t6i Trung tam Nghién citu Gido
duc va Dao tao Hai Phong da gitp d6, tao moi diéu kién thuan loi gitp
toi c6 thé hoan thanh luan van nay.

Tac gia cling xin gt 16i cAm on t6i tap thé 16p Cao hoc Toan K12A7
da luon dong vien va gitp do tac gia rat nhiéu trong qua trinh hoc tap va
lam luan van.

Cudi cung, toi xin gii 10i cAm on chan thanh t6i gia dinh, ban be da
gitip dé va tao dieu kién t6t nhat cho toi khi hoc tap va nghién ctu.

Tac gia

Nguyén Thi Tién Hung
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1. Muc dich cua dé tai luan van

Dé tai “Duong tron Lucas clia tam gide va mot so van dé lién quan” bao
gom cach xac dinh ba duong tron Lucas, tam Lucas, phuong trinh Lucas,
duong tron ding phuong Lucas va méi lien hé gitta dudng tron Lucas va
cac tam tam gidc. Cac khai niém nay gan lién vé6i tén tudi cia Edouard
Lucas (1842-1891), nha toan hoc ngusi Phép, ngusi phat hién ra nhing
tinh chat tha vi ctia diy s6 Lucas, mot day sinh doi véi day sé Fibonacci.
Muc dich cta dé tai la:

- Nghién cttu cac tinh chat ctia duong tron Lucas bang phuong phap
hinh hoc truyén thong va bang phuong phéap toa do (barycentric), tim mdi
lién quan gitta dudng tron Lucas véi cac tam tam gidc duge xac dinh trong
danh séch cia C. Kimberling, [4].

- Trinh bay céc tinh chat lien quan gitta duong tron Lucas va duong
tron Apollonius, dudng tron Soddy.

- Duing phuong phap toa do tim ra cac ciap tam giadc phoi canh, tam
gidc vi tu. Cac tam phoi canh, tam vi tir tim duge chinh 1a cac tam tam
giac c6 trong [4] v& nhitng diém chua c6 trong danh sich nay.

2. No6i dung ctia dé tai, nhitng van dé can giai quyét
Duya vao cac tai lieu chinh [1], [2] va [3] luan van trinh bay céc tinh

chat clia duong tron Lucas trong tam giac va moéi quan hé véi cic duong
tron khac, cac diém dic biet khac trong tam giac; mot sb6 tng dung quan



trong clia cac két qua tim dude nhu dusng tron dang phuong Lucas, cong
thiic Descartes, ho duong tron dong truc Schoute,... Noi dung luan van
dugce chia lam 3 chuong.

Chuong 1. Duong tron Lucas ctia tam giac

Xuat phat ti ba hinh vuong noi tiép tam giac xay dung ba dudng
tron Lucas clia tam gidc. Biang phuong phap hinh hoc truyén thong gidi
thiéu cac tinh chat ciia cac dudng tron Lucas thong qua cac hé thiic hinh
hoc. Chuong nay bao gom (noi dung tham khéo trong [2], [5]):

1.1. Dudng tron Lucas va cac tinh chat.
1.2. Duong tron Lucas va cong thitc Descartes.

Chuong 2. Duong tron Lucas trong toa do barycentric

Cac tinh toan & day chil yéu st dung cic két qua ciia toa do barycen-
tric. Tt phuong trinh cac duong tron tim dude cac cap tam giac phoi canh
va tam giac vi tu, ti d6 c6 moéi lien heé gita duong tron Lucas va cac tam
tam gidc (tong hop cdc ménh dé trong [3]). Chuong nay bao gom cac muc:

2.1. Toa do barycentric thuan nhat.
2.2. Duong tron Lucas véi cac tam tam giac.

Chuong 3. Mot sb van dé lién quan

Bang cach tinh tuong tu c6 thé rat ra dicéu kién ton tai dudng tron
Soddy cua tam giac. Gidi thiéu ba ho duong tron nhu la mot ing dung
clia két qua vao viéc xay dung chudi cac duong tron, ti d6 thu dudge mot
loat cac cap tam gidc phoi canh va vi tu. Noi dung ctia chuong bao gom:

3.1. Duong tron Lucas va duong tron Soddy.

3.2. Ba ho v6 han cac dusng tron.



Chuong 1

Duong tron Lucas cua tam giac

1.1. Pudng tron Lucas va cac tinh chat

Ta bat dau bang khai niem quen thudc: hinh vuong X;X»2X3X4 noi tiép
AABC. Vi hinh vuong c¢6 4 dinh con tam giac chi ¢6 3 canh nén moét canh nao
d6 ctia tam giac phai chita 2 dinh hinh vuong. Dyng hinh vuong noi tiép tam

giac nhu thé nao la bai toan da biét ¢ phd thong (Hinh 1.1). Dyng hinh vuong

Hinh 1.1: Hinh vuong noi tiép tam gidc

bat ky DEFG nhu trén Hinh 1.1a. Néu duong thang LM qua G, song song vdi
AC thi ALBM vé6i hinh vuong DEFG 1noi tiép trong né hoan toan théa méan
diéu kien dat ra nhung kich thuéc nhé hon. Nhic lai rang cac goc tuong tng
clia hai hinh dong dang thi bing nhau, kéo theo BG chia goc B thanh 2 phan
x,y nhu BS chia goc ABC. Kéo dai BG gap AC 6 X3, sau do ta dung duge hinh



